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บทที่ 3 
การจําลองทางคอมพิวเตอร 

 
 ในการทําการทดลองออกแบบใบพัดของเครื่องสูบน้ําพลังน้ําในครั้งนี้ ไดนําโปรแกรมทาง
คอมพิวเตอรมาชวยในการออกแบบและหาคาที่ไดจริงในทางทฤษฎี ซ่ึงโปรแกรมที่ใชในการ
จําลองในครั้งนี้คือโปรแกรม Flo Wizard ซ่ึงเปนสวนหนึ่งในโปรแกรม Computational Fluid 
Dynamics (CFD) ที่วิเคราะหลักษณะและคุณสมบัติการไหลของของไหลในรูปแบบและสภาวะที่
แตกตางกันออกไป  
 ในบทนี้จะกลาวถึงทฤษฎีตางที่เกี่ยวของในโปรแกรมและทฤษฎีที่ใชจริงในการจําลองครั้ง

นี้ซ่ึงคือ ทฤษฎี แบบจําลอง Realizable k k-ε ( -εThe realizable  model) ซ่ึงจะกลาวใน
รายละเอียดตอไป นอกจากนี้ภายในบทนี้ยังจะกลาวถึงขั้นตอนการใชโปรแกรมในการจําลองครั้งนี้
ดวย 
 

3.1 แบบจําลองที่เกี่ยวของ 
 การไหลแบบปนปวน แบบลักษณะการไหลแบบขึ้นๆลงๆหรือการเปลี่ยนแปลงของสนาม
ความเร็วอยูตลอดเวลา การไหลแบบมีการเปลี่ยนแปลงอยูตลอดเวลานี้จะสงผาน ปริมาณ เชน             
โมเมนตัม, พลังงาน และส่ิงที่เปนความเขมขนไดดี  
 นับตั้งแตการไหลแบบมีการเปลี่ยนแปลงอยูตลอดเวลานี้ สามารถที่จะแยกและแบง
ออกเปนสวนยอยๆไดแลว และสามารถทําการคํานวณทางคอมพิวเตอรในการจําลองไดผลที่ไมดี 
สําหรับการทดลองในทางวิศวกรรมศาสตร ในการแทนที่, การแทนที่อยางรวดเร็ว (คาจริง) ใน 
สมการ สามารถแทนคาของ เวลาโดยเฉลี่ย, ผลรวมโดยเฉลี่ย หรือไมเชนนั้น การควบคุมจะกําจัดจุด
แยกยอยนั้นออกไป ผลที่ไดจากการปรับปรุงสมการซึ่ง การคํานวณทางคอมพิวเตอรจะเปนไปได
งายขึ้นในการแกสมการ  

อยางไรก็ตามสมการการที่ไดปรับปรุงแลวนั้นก็ยังมีตวัแปรที่ไมทราบคาเพิ่มขึ้นมาและการ
ไหลแบบปนปวนนีจ้ําเปนที่หาคาของตัวแปรในคาเชิงปริมาณ 
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ตัวอยางของแบบจําลองของการไหลแบบปนปวน 

1. Spalart-Allmaras model  

2. k -ε models  

a. Standard k -ε model  

b. Renormalization-group (RNG) k -ε model  

c. Realizable k -ε model  

3. -ω models  k

a. Standard -ω model  k

b. Shear-stress transport (SST) -ω model  k

4. v2-f  model  
5. Reynolds stress model (RSM)  
6. Detached eddy simulation (DES) model  
7. Large Eddy simulation (LES) model  

แตในที่นี้จะกลาวถึงในสวนของแบบจําลองที่ เกี่ยวของและทฤษฎีที่ใชเทานั้น  คือ 

แบบจําลอง -ε ( -ε models ) ซ่ึงประกอบดวย แบบจําลองมาตรฐาน ( Standard k -ε model ), 

แบบจําลอง RNG -ε (Renormalization - group (RNG) k -ε model) และแบบจําลอง Realizable 

-ε (Realizable -ε model) โดยเฉพาะในแบบจําลอง Realizable -ε ซ่ึงเปนแบบจําลองที่ใช
ในการจําลองครั้งนี้ สวนทฤษฎีที่เกี่ยวของจะกลาวในลําดับตอไป 

k k

k

k k k

 

3.1.1 The Standard -εk  Model 

-εแบบจําลองมาตรฐาน  k  เปนครึ่งหนึ่งของแบบจําลองที่ไดจากการทดลองซึ่งเปน
พื้นฐานของสมการการสงผานที่ใชสําหรับ พลังงานจลนของการไหลแบบปนปวน ( k ) และอัตรา

การกระจายตัว (ε ) แบบจําลองของสมการการสงผานสําหรับ  ซ่ึงไดมาจากการแกสมการ, 

ขณะที่แบบจําลองของสมการการสงผานสําหรับ 

k

εไดมาจากการใชเหตุผลทางฟสิกสและมีความ
คลายคลึงกันกับการหาผลจริงทางคณิตศาสตร  

-ε ในการหาคาของ แบบจําลอง k  ไดมาจากการสมมุติใหเปนการไหลปนปวนแบบ
สมบูรณ และผลกระทบจากโมเลกุลของความหนืดมีเพียงเล็กนอยเทานั้น.  แบบจําลองมาตรฐาน 

k -ε จึงเหมาะสําหรับการไหลแบบสมบูรณเทานั้น 
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-εก. สมการการสงผานของแบบจําลองมาตรฐาน k           

εพลังงานจลนของการไหลแบบปนปวน, ( ) และอัตราการกระจายตัว (k ) หาได
จากสมการดังตอไปนี้  
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จากสมการดังกลาว  

 
คา Gk คือคาที่แสดงในรูปแบบของพลังงานของการไหลแบบปนปวนเนื่องจาก

ความเร็วในแนวลาด ซ่ึงไดอธิบายไวในหัวขอ 3.2.3   
คา Gb คือคาที่แสดงในรูปแบบของพลังงานของการไหลแบบปนปวนเนื่องจาก

แรงลอยตัว, ซ่ึงหาไดจากหัวขอ 3.2.4  
คา YM คือคาที่ไดจากการขยายตัวแบบแปรผัน ในการไหลแบบปนปวนที่กดอัดได

เพื่อหาคาของอัตราการขยายตัวโดยรวม, ซ่ึงหาไดจากหัวขอ 3.2.5 

คา  C1ε, C2εและ C3ε   เปนคาคงที่ 

คา  σk และ σε คือคา Prandtl numbers สําหรับ k -ε ตามลับดับ 

คา Sk และ Sε เปนคาที่ผูใชกําหนดขึ้นมาเอง 
 

ข.  การจําลองความหนืดของหารไหลแบบปนปวน 

ความหนืดของการไหลแบบปนปวน ( หรือ Eddy) (μt) ที่หาไดจากการคํานวณ 

โดยการผสมผสานของ k -ε หาไดดังตอไปนี้ 

                                                             
ε

ρμ μ

2kCt =                                     (3.3)

    

 ในที่นี้คา     Cμ      เปนคาคงที่ 
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ค.  คาคงท่ีในแบบจําลอง 

ซ่ึงคา C1ε, C2ε, Cμ และ σk, σε  มีคาตั้งตอไปนี ้
 

C1ε = 1.44, C2ε = 1.92, Cμ = 0.09, σk = 1.0, σε =1.3 
 
คาพื้นฐานเหลานี้ไดถูกกําหนดจากการทดลองกับอากาศและน้ํา สําหรับแรงเฉือน

ของการไหลแบบปนปวนรวมถึงแรงเฉือนของการไหลที่เปนเนื้อเดียวกันและการเสื่อมลงของาน
ไหลแบบปนปวนที่มีความดันคงที่ เพื่อที่จะใหไดความแมนยํามากขึ้นสําหรับขอบเขตที่กวางและ
ไมมีแรงเฉือนในการไหล 

 ถึงแมวาคาพื้นฐานของคาคงที่ของแบบจําลองเปนมาตรฐานหนึ่งเดียวและเปนที่
ยอมรับอยางกวางขวาง, คุณสามารถเปลี่ยนมันได (ถาตองการ) ในแบบจําลองความหนืด  
 

-ε3.1.2 แบบจําลอง  RNG k

-ε แบบจําลอง RNG k  ในการไหลแบปนปวน หาไดจากสมการการแทนที่อยางรวดเร็ว
ของ Navier-Stokes, โดยใชเทคนิคทางคณิตศาสตรที่ถูกเรียกวา “renormalization group” ผลลัพธ
จากการวิเคราะหหาคาในแบบจําลองที่ใชคาคงที่จะแตกตางจากผลลัพธที่ไดจากแบบจําลอง

มาตรฐานรวมทั้งขอตกลงเพิ่มเติมและฟงชั่นของสมการการสงผานของ k -ε
 

-εแปลงสมการสําหรับแบบจําลอง  RNG kก.  การ

แบบจําลอง RNG k -ε -ε จะมีความคลายคลึงกับ แบบจําลองมาตรฐาน k
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และ 
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(3.5)
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จากสมการดังกลาว 
คา Gk คือคาที่แสดงในรูปแบบของพลังงานของการไหลแบบปนปวนเนื่องจาก

ความเร็วในแนวลาด ซ่ึงไดอธิบายไวในหัวขอ 3.2.3  
คา Gb คือคาที่แสดงในรูปแบบของพลังงานของการไหลแบบปนปวนเนื่องจาก

แรงลอยตัว, ซ่ึงหาไดจากหัวขอ 3.2.4  
คา YM คือคาที่ไดจากการขยายตัวแบบแปรผัน ในการไหลแบบปนปวนที่กดอัดได

เพื่อหาคาของอัตราการขยายตัวโดยรวม, ซ่ึงหาไดจากหัวขอ 3.2.5 

คา  C1ε, C2εและ Cμ   เปนคาคงที่ 

คา  σk และ σε คือคา Prandtl numbers สําหรับ k -ε ตามลับดับ 

คา Sk และ Sε เปนคาที่ผูใชกําหนดขึ้นมาเอง 
    

ข.  การจําลองประสิทธิภาพของความหนดื 
ขั้นตอนการกําจัดออกของสเกลในผลของทฤษฎี RNG ในระบบสมการอนุพันธ

สําหรับหาคาความหนืดของการไหลแบบปนปวน     
 

                                 υ
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  เมื่อ  

μμυ eff=ˆ  

100≈υC  

จากสมการขางบนถาทําการอินทิ เกตเพื่อ รับการอธิบายอยางถูกตองว า
ประสิทธิภาพของการสงผานของการไหลแบบปนปวนขึ้นอยูกับประสิทธิภาพของ Reynolds 
number (or eddy scale) การยอมใหแบบจําลองที่มี คาReynolds number ที่ต่ํา และมีการไหลใกล
ผนังทํางานไดดี   
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ในขอจํากัดที่มีคา Reynolds number ที่สูง จะไดสมการวา   
 

      
ε

ρμ μ

2kCt =                        (3.7)

 

โดยคา Cμ  = 0.0845 ไดมาจากการใชทฤษฎี RNG เปนคาที่นาสนใจเพราะวาคานี้

มีคาใกลเคียงกบั 0.09 ซ่ึงใชในแบบจําลองมาตรฐาน -εk

ในโปรแกรม Flo Wizard โดยพื้นฐานประสิทธิภาพของความหนดืหาไดจาก
สมการ   the high-Reynolds-number (3.7) อยางไรก็ตามขอกําหนดนี้ยงัยอมใหคณุใชสมการ
อนุพันธในสมการ (3.6) เมื่อคุณตองการใชประสิทธิภาพของ Reynolds-number ที่ต่ํา 

 
 การแกไข การหมุนวนใน RNG       ค. 

การไหลแบบปนปวนโดยทัว่ไปแลวผลกระทบหลักๆมาจากการหมนุและการ
หมุนวนในการหมุนหลักๆ แบบจําลอง RNG ในโปรแกรม Flo Wizard นี้ใชสําหรับหา
ประสิทธิภาพจากการหมนุหรือการหมุนวนโดยการแกไขความหนืดในการไหลแบบปนปวนได
อยางเหมาะสม การแกไขดังกลาว   

ใชฟงกชันดังตอไปนี ้
 

   ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ Ω=

ε
αμμ kf Stt ,,0                (3.8)

เมื่อ θμ t  

คา θμ t  เปนคาความหนืดของการไหลแบบปนปวนที่หาไดจากการแกไขการหมุน
โดยสมการ 11.4-6 หรือ (3.7) 

คา  เปนคาคุณลักษณะของการหมุนวนที่ใชในโปรแกรม Flo Wizard Ω

คา sα เปนคาคงที่ของการหมุนวนซึ่งสมมติจากคาที่แตกตางโดยยดึหลักการการ
หมุนวนที่มีอิทธิพลตอการไหลหรือการหมุนวนมีอิทธิพลนอยมากตอการไหล การปรับแกการ
หมุนวนจําเปนตองกระทําในแนวแกน, การไหลวน, และการไหลในสามมิติ, เมื่อใชแบบจําลอง 

  RNG 
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สําหรับการหมุนวนทีเ่บาบาง (เปนพืน้ฐานภายใน โปรแกรม Flo Wizard) คา sα  
ถูกกําหนดไวที่ 0.05 และไมสามารถแกไขได  

สําหรับการไหลที่มีการหมนุวนที่มีมาก อยางไรก็ตามคา sα ที่สูงก็สามารถใชได 
 
ง.  การคํานวณหาคาสวนกลับของผลกระทบของ Prandtl Numbers 

αk, αε สวนกลับของผลกระทบของ Prandtl Numbers คือ คือคาที่คํานวณจาก
สูตรที่ไดวิเคราะหไวแลวโดยทฤษฎี RNG      
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3679.0

0

6321.0

0 3929.2
3929.2

3929.1
3929.1                            (3.9) 

 

α0 μmol/μeff), αk = αε ≈ 1.393 เมื่อ    = 1.0 ในคาเรยโนนัมเบอรที่สูง (

ε จ.  คา Reในสมการของ 

k -ε RNGขอแตกตางหลักๆระหวางแบบจําลอง  และแบบจําลองมาตรฐาน  ที่ใช

ในขอตกลงเพิม่เติมในสมการ ε มีอยูวา  
 

                                                                                          (3.10)
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 η  ≡ เมื่อ  S  , =  4.38,  = 0.012 0η βκ/ε

ผลกระทบนี้ที่มีตอ ε εในสมการ  สามารถเห็นไดชัดเจนจากการนําสมการที่ 
(3.5) มาเรียงใหม ใชสมการที่ (3.10) ในเทอมที่ 3 และ 4 ไปแทนคาในดานขวาของสมการที่ (3.5) 

สามารถนํามารวมกัน และผลของสมการ ε ที่เขียนใหมไดวา                             
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เมื่อคา C*2εไดมาจาก 

                      (3.12) 
( )

( )3
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2
*

2 1
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ηηημ

εε +

−
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C
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η  < 0η , ในที่นี้ เมื่อ คา R จะมีคาเปนบวกและคา C*2ε มีคามากกวาคา C2ε

ในทางลอกการิทึมแลวสําหรับตัวอยางมันสามารถที่จะแสดงวาคาη  ≈3.0โดยให C*2ε ≈ 2.0 โดย

คาที่ไดใกลเคียงกับคา C2εในแบบจําลองมาตรฐาน (1.92) ผลก็คือ จากการไหลที่มีคาจากนอยไปหา

คาที่มาก แบบจําลอง -ε  จะใหคาที่กวางกวาเมื่อเปรียบเทียบกับแบบจําลองมาตรฐาน RNG k

ในที่นี้เมื่อ อัตราสวนของความเครียดที่มีขนาดกวาง (η  > 0η ), อยางไรก็ตามคาR

ที่ไดจะมีคาเปนลบ และทําใหคา C*2ε  นอยกวาคา C2ε  

ในการเปรยีบเทียบโดยแบบจําลองมาตรฐาน k -ε การทําลายอยางนอยนิดของ ε 

การขยายตวัของ k -ε k -ε และในที่สุดมาจากผลกระทบของความหนดื , การลดลงของ 
ผลคือในการไหลที่รวดเร็วสนามความหนืดในการไหลแบบปนปวนของ

แบบจําลอง -εRNG จะมีคามากกวา แบบจําลองมาตรฐาน k

RNG ดวยเหตุนี้แบบจําลอง ขานรับกับผลกระทบจากความตรึงเครียดอยาง

รวดเร็วและเสนโคงของแนวการไหลมากกวา แบบจําลองมาตรฐาน k -ε ซ่ึงจะอธิบายถึงขอดีของ
แบบจําลอง   RNG

ฉ.  คาคงท่ีในแบบจําลอง 

คาคงที่ในแบบจําลอง คือคา C1ε และ C2ε ในสมการ (3.5)   โดยมีคาที่ไดจากการ
วิเคราะหจากทฤษฎีของ และคาที่ใชในโปรแกรม Flo Wizard คือ 

C1ε = 1.42, C2ε  = 1.68 

ε3.1.3 The Realizable -k  Model 

-ε เปนแบบจําลองที่พัฒนาขึ้นมาจากแบบจําลองมาตรฐานแบบจําลอง Realizable k  k -ε 
และมีขอแตกตางที่สําคัญอยู 2 ขอ คือ 

-ε- แบบจําลอง Realizable k  ประกอบดวยสูตรใหมของความหนืดในการไหลแบบปนปวน 
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k

k k

k

k

- สมการใหมของสมการการสงผานสําหรับอัตราการขยายตัว εโดยหามาจากสมการของการแกวง
แบบเปนวงกลม 

ในความหมายของ “Realizable” คือแบบจําลองที่ใชหลักในทางคณิตศาสตร ของ 
Reynolds stresses โดยอยูบนหลักการของการไหลแบบปนปวนในทางฟสิกส ไมวาจะเปน

แบบจําลองมาตรฐาน -ε  หรือ แบบจําลอง RNG ก็เปนแบบ realizable เชนกัน k

ประโยชนที่ไดทันทีของ แบบจําลอง Realizable -ε คือ มันจะทําการทํานายอัตราการ
แพรกระจายไดอยางแมนยําทั้งในแนวราบและแบบพุงเปนลํา และยังเหมาะที่จะใชสําหรับการไหล
แบบหมุนวน, แนวแบงขอบเขตภายใตความดันที่สูงแบบคอยๆเพิ่ม , แบบแยกสวน , และแบบ
กลับไปกลับมา

-ε และแบบจําลอง RNG ทั้งแบบจําลองแบบ Realizable -ε มีการปรับปรุงหลักการ

ใหดียิ่งกวา จะเปนแบบจําลองมาตรฐาน k -ε  ซ่ึงที่สภาพของการไหลรวมทั้งเสนความแข็งของไอ
ในแนวโคง, แนววงกลมและแนวการหมุน นับตั้งแตแบบจําลองนี้มีการพัฒนามา ก็ไมสามารถจะ

ยกตัวอยางขึ้นมาอธิบายไดอยางชัดเจนวาแบบจําลองแบบ  realizable k -ε มีการกระทําที่ไม
เหมือนกับ RNG  แบบจําลอง อยางไรก็ตามการศึกษาคาเริ่มตนจะทําใหเราเห็นวาแบบจําลองแบบ 

realizable -ε มีการกระทําที่ไดผลดีตางจากแบบจําลองแบบ k -ε ในวิธีอ่ืนๆสําหรับการไหล
แบบแยกสวนและการไหลเชิงชอน 

หนึ่งในขอกําหนดของแบบจําลองแบบ  Realizable -ε คือมันจะทําใหการไหลแบบ
ปนปวนอยูในสภาวะที่ไมเปนไปตามลักษณะทางกายภาพเมื่อมีการคํานวณหลักๆคือการหมุนและ

พื้นที่ของการไหลนี้คือความจริงของแบบจําลองแบบ  realizable -εk  ที่สงผลกระทบตอ
ความหมายของการหมุนในนิยามของความหนืดของการไหลแบบปนปวน ผลกระทบจากการหมุน

นี้ไดถูกทดสอบจากการหมุนที่อางอิงจากระบบและไดแสดงการกระทําไวในแบบมาตรฐาน -ε k
 

Realizable -εkช. แบบจําลองแบบ   

นอกจากแบบจําลองมาตรฐานและแบบ  RNG บนพื้นฐานของแบจําลอง  k -ε ที่

ไดอธิบายไวใน โปรแกรม -εFluent นี้ยังมีแบบจําลองที่ถูกเรียกวา แบบจําลองแบบ Realizable k  
ในความหมายของคําวา “Realizable” ซ่ึงหมายถึงแบบจําลองที่ใชหลักในทางคณิตศาสตรเพื่อหาคา
ความเคนผิวปกติและอยูบนหลักการไหลแบบปนปวนในหลักฟสิกส. เพื่อใหเขาใจไดงาย 
แบบจําลองนี้ไดคิดแบบผสมผสานระหวางความสัมพันธของ Boussinesq   (สมการ 3.35) และ  
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eddy (สมการ 3.3) เพื่อท่ีจะใชสําหรับ normal Reynolds stress ในของเหลวที่
กดอัดไมได 
 

 

                    (3.13) 
x
Uku t ∂
∂

−= υ2
3
22

 
จากสมการ 11.4-3 สําหับคา ρμυ tt = , ผลที่ไดคือความเคนปกติ ( )2u  ซ่ึงมีคา

เปนบวกหากมีคาเปนลบแสดงใหเห็นวานั้นมันเปน "non-realizable'' เมื่อความเครียดมคีามาก
เกินไป  
 
 

                                                                                             (3.14)7.3
3
1

≈>
∂
∂

Cx
Uk

ε
 
ในความคลาย, ยังสามารถแสดงใหเห็นตามหลักความไมเทากันของ Schwarz 

สําหรับคาความเคนเฉือน (  βαβα
222 uuuu ≤ ; ไมรวมกันเกินα และ ) แตเราจะไมคิดเมื่อ คา

อัตราสวนของความเครียดมีคามาก ทางที่ทําใหมั่นใจที่สุดที่เราจะแนใจไดวา มันสามารถที่จะเปน
จริง ( ขอกําหนดของ ความเคนปกติและหลักความไมแนนอนของ 

β

Schwarz) เปนตัวทําใหเกิด คา

Cμ ที่แปรเปลี่ยนไปตามการทิศทางของไหล (การทําใหเปลี่ยนทิศ) และการไหลแบบปนปวน

ε)ความคิดที่เกี่ยวกับการแปรเปลี่ยนของคา ( k , Cμ ไดถูกถามจากนักออกแบบหลายทานรวมถึง 

Reynolds และไดทําใหเปนแบบแผนโดยการทําการทดลอง. สําหรับตัวอยาง , คา Cμ  ที่ถูกหาได
นั้นมีคาเทากับ 0.09 ในคาชั้นภายในของสมดุลของชั้นขอบเขต, และมีคาเทากับ 0.05ในการไหล
แนวเฉือนที่เปนไหลในทิศทางเดียวกัน

ในขอดอยอ่ืนๆของแบบจําลองมาตรฐาน k -ε หรือแบบจําลองอื่นๆในทํานอง

ของ   k -ε ที่ไดถูกออกแบบสมการสําหรับอัตราการขยายตัว(ε) เรารูดีวาการไหลที่พุงเปนลํา ได
ถูกพิจารณาใหเปนหลักในการออกแบบสมการการกระจายตัว 

แบบจําลอง Realizable k -ε ที่ถูกคาดหมายวาจะบรรจุลงในขอบกพรองของ

แบบจําลอง k -ε ตามเงื่อนไขดังนี้ 

-  สูตรใหมที่ตองการหาความหนืดของ Eddy จากการแปรเปลี่ยนของคาCμ โดยที่
คาเริ่มตนจากคาของ Reynolds 
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-  สมการของแบบจําลองใหมที่ใชสําหรับการกระจายตัว (ε) นี้ มีพื้นฐานจาก
สมการการเคลื่อนที่ของการแกวงขึ้นลงในแบบวงกลมจัตุรัส 
 
 

Realizable -εkซ.  การเปล่ียนสมการสําหรับแบบจําลอง 

 และ εแบบจําลองที่ไดถูกทําการเปลี่ยนแปลงสมการสําหรับ k ในแบบจําลอง 

realizable  k -ε เปนดังนี้ 
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เมื่อ 
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จากสมการดังกลาว 
 

คา Gk คือคาที่แสดงในรูปแบบของพลังงานของการไหลแบบปนปวนเนื่องจาก
ความเร็วในแนวลาด ซ่ึงไดอธิบายไวในหัวขอ 3.2.3  

คา Gb คือคาที่แสดงในรูปแบบของพลังงานของการไหลแบบปนปวนเนื่องจาก
แรงลอยตัว, ซ่ึงหาไดจากหัวขอ 3.2.4 
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k

คา YM คือคาที่ไดจากการขยายตัวแบบแปรผัน ในการไหลแบบปนปวนที่กดอัดได
เพื่อหาคาของอัตราการขยายตัวโดยรวม, ซ่ึงหาไดจากหัวขอ 3.2.5 

คา  C1ε, C2εและ C3ε   เปนคาคงที่ 

คา  σk และ σε คือคา Prandtl numbers สําหรับ k -ε ตามลับดับ 

คา Sk และ Sε เปนคาที่ผูใชกําหนดขึ้นมาเอง 
ฌ. ขอแนะนํา 

สมการของ  (สมการ 3.15) เปนคาเดียวกันกับในแบบจําลองมาตรฐาน k k -ε 
(สมการ 11.4-1) และแบบจําลอง RNG (สมการ3.4), เวนแตในแบบจําลองที่เปนคาคงที่ อยางไรก็

ตามรูปแบบของสมการ ε เปนขอแตกตางเพียงเล็กนอยเทานั้นระหวางแบบจําลองมาตรฐาน k -ε 

และแบบจําลอง RNG (สมการ3.2 และ 3.5) ส่ิงหนึ่งที่ควรจดจําคือผลที่ไดในสมการ ε  (เทอมที่ 
สองในฝงขวามือของสมการ 3.16) ไมนําผลของคา k  ที่ไดมาคิด มันไมไดประกอบดวยคาที่มีคา

เทากับคาของแบบจําลอง k -ε อ่ืนๆ มันนาเชื่อถือไดวาส่ิงที่กลาวมานี้ดีกวาเดิมในแงของการถายเท
พลังงาน ลักษณะอื่นๆที่ควรทราบจะอยูในเทอมที่ตองการทําลาย (ส่ิงที่ถัดไปจากเทอมสุดทาย ใน
ฝงดานขวามือของสมการ3.16) ไมตองแปลกใจเพราะตัวหารจะไมมีการสูญหาย , ถาหาก k  

หายไปหรือมีคาเขาใกลศูนยมากๆ ลักษณะนี้จึงเปนขอเปรียบเทียบของแบบจําลอง k -ε ทุกๆแบบ 
ถาตองแปลกใจวาคา  จึงเปนตัวหาร k

 แบบจําลองนี้มีถูกทําใหมีเหตุผลที่กวางสําหรับคาขอบเขตของการไหลที่กวางรวม
ไปถึงการไหลแบบเฉือนที่มีการหมุนไปในทางเดียวกัน, การไหลอิสระรวมถึงเครื่องไอพนและการ
ผสมของชั้น, ชองและขอบเขตการไหล, และการแยกของการไหล สํารับทุกๆกรณี, การกระทําจาก

แบบจําลองสามารถทําใหเปนรูปเปนรางที่ดีขึ้นกวาแบบจําลองมาตรฐาน k -ε โดยเฉพาะอยางยิ่ง

ส่ิงที่ควรจดจําก็คือความจริงของ -ε ตั้งใจที่จะใหพุงเปนลําแบบจําลอง realizable ,ไดคาดเดาวา
อัตราการกระจายตัวสําหรับการพุงของลําน้ําในแนวแกนจะดีกวาการพุงในแนวระนาบ 

 
ญ.  การออกแบบความหนืดของการไหลแบบปนปวน 

-ε ความหนืดหาไดจาก   ในแบบจําลองอื่นๆของ แบบจําลอง k

 

                  (3.18) 
ε

ρμ μ

2kCt =
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-ε และ แบบจําลองมาตรฐาน และ ขอแตกตางระหวาง แบบจําลอง Realizable k

RNG -ε คือคาk  Cμ   เปนคาคงที่ที่อยูไดไมนาน หาจาก 
 

ε

μ *
1

0
kUAA

C
s+

=                (3.19) 

 
เมื่อ  

 
 

ijijijij SSU ΩΩ+≡ ~~*                (3.20)

และ 

ijΩ~  = ijΩ  - 2ε ωij k                     (3.21) 
 

ijΩ~  = ijΩ - ε ωijk k                (3.22) 
 

ijΩ~เมื่อ เปนคาของอัตราการหมุนที่ถูกแสดงในการหมุนอางอิงโดยความเร็ว

เชิงมุม(ω ) แบบคาคงที่คือคา A0 และ AS  k

 
โดยมีคา  

 
                       A0 = 4.04, AS = φcos6      (3.23) 

 
 
 

เมื่อ 
 

( ) ⎟
⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛

∂
∂

+
∂

∂
==== −

j

i

i

j
ijijij

kijkij

x
u

x
u

SSSS
S

SSS
WW

2
1,~,,6cos

3
1

3
1φ   (3.24) 

    



 31 
 

เราจะเห็นวาคา Cμ   เปนฟงกชันของความเครียดและอัตราการหมุน , ความเร็ว

เชิงมุมของการหมุนทั้งระบบ, และสนามการไหลแบบปนปวน ( k และ ) คาε  Cμ   ในสมการ 
(3.17) สามารถครอบคลุมคามาตรฐาน เปน 0.09 สําหรับ คาชั้นภายในของสมดุลของชั้นขอบเขต 

 
 
 
 
ฎ.  คาคงที่ในแบบจําลอง 

C2, σk  σε      คาคงที่ในแบบจําลองคือคา และ มีคาดังนี้
 

C1ε = 1.44, C2 = 1.9, σk = 1.0, σε =1.2 
 

k -ε 3.2 ทฤษฎีและขอกําหนดที่เกี่ยวของใน แบบจําลอง 
ในการไหลแบบปนปวนจําเปนที่จะตองรูคาของตัวแปรที่ใชในสมการตางของแบบจําลอง

ตางๆ และยังมีขอกําหนดในการใชโปรแกรม Flo Wizard เพื่อใหไดคาที่ตองการ 
 
3.2.1 การหาคาตัวแปรของการไหลแบบปนปวน 

เมื่อมีการไหลเขาสูขอบเขตทางเขา, ทางออก, Far-Field ขอบเขต, โปรแกรม Flo Wizard 
ตองการระบุรายละเอียดขนาดของการเคลื่อนที่ของของไหลแบบปนปวน ทั้งหมดในสวนนี้ได
อธิบายขนาดที่ตองการสําหรับแบบจําลองการไหลแบบปนปวนจําเพาะยังมีขอกําหนดและแนวทาง
ที่เหมาะสมของการหาคาการไหลเขาขอบเขต 

รายละเอียดของการใชรูปแบบของคาของการไหลแบบปนปวน 
การขยายตัวเต็มที่ของการไหลแบบปนปวนที่ของไหลทางเขาขอบเขตเปนตัวอยางที่มีสวน

สําคัญซึ่งเราจะตองทําการเปลี่ยนแปลงขนาดของการไหลแบบปนปวนในอุดมคติโดยสราง รูปแบบ
ของขอบเขตจากการทดลองหรือที่ไดตั้งขึ้นไว. ถาเรามีการวิเคราะหลักษณะของขอมูลโดยขอมูล
คอนขางจะเปนกระจาย , คุณสามารถวิเคราะหลักษณะของแตละจุดและทําการสรางแฟมขอมูล
ขอบเขตหรือสรางรูปแบบและขอกําหนดขอมูลที่ทางเขาขอบเขต 
 เราสามารถประดิษฐรูปแบบของขอมูลตามคุณลักษณะขางลางนี้ 

- แบบจําลอง  Spalart-Allmaras : เลือกความหนืดของการไหลแบบปนปวนหรืออัตรา
ความ หนืดของการไหลปนปวนในรายละเอียดวิธีการในรายชื่อของการไหลแบบปนปวนที่เกิดการ  
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drop-down และเลือกขอมูลที่เหมาะสมโดยโปรแกรม Flo Wizard นี้จะคํานวณคาขอบเขตที่
เหมาะสมสําหรับการเปลี่ยนแปลง คาความหนืดของการไหลแบบปนปวน  (υ~ )โดยรวม  
ดวย คาที่เหมาะสมของความหนาแนนและความหนืดของโมเลกุล 

μμ t

 -εk  และ ε   ในรายชื่อของการไหลแบบปนปวนที่เกิดการ drop- แบบจําลอง  : เลือก k -
down ตอไปจนถึงเลือกชื่อขอมูลที่เหมาะสมในรายชื่อ drop-down ตอไปเปนพลังงานจลนของการ
ไหลแบบปนปวนและอัตราการขยายตัวของการไหลแบบปนปวน 

- ω- แบบจําลอง : เลือกคา k k  และ ω ในรายชื่อของการไหลแบบปนปวนที่เกิดการ 
drop-down ตอไปจนถึงเลือกชื่อขอมูลที่เหมาะสมในรายชื่อ drop-down ตอไปเปนพลังงานจลน
ของการไหลแบบปนปวนและอัตราการขยายตัวของการไหลแบบปนปวน

- แบบจําลอง Reynolds stress : เลือกคา k  และ ε    ในรายชื่อของการไหลแบบปนปวนที่
เกิดการ  drop-down ตอไปจนถึงเลือกชื่อขอมูลที่เหมาะสมในรายชื่อ drop-down ตอไปเปน
พลังงานจลนของการไหลแบบปนปวนและอัตราการขยายตัวของการไหลแบบปนปวน  เลือก  
Reynolds stress สวนประกอบในรายละเอียดวิธีการของ Reynolds stressที่เกิดการ drop-down และ
เลือกชื่อขอมูลที่เหมาะสมในรายชื่อ drop-down  ตอไปจนถึงสวนประกอบของแตละจุด 
 

ฏ.  รูปแบบรายละเอียดของปริมาณของการไหลแบบปนปวน 
ในบางตําแหนง , คาของขนาดของการไหลแบบปนปวนที่เกิดขึ้นที่ทางเขา

ขอบเขตมีความเหมาะสมและสม่ําเสมอ ตัวอยางเชน ของไหลที่กําลังไหลเขาไปในทอลม, ขอบเขต 
Far-Field, หรือแมแตการขยายตัวเต็มที่ของการไหลของทอกลมโดยที่ไมรูคาของขนาดของการ
ไหลแบบปนปวน 

ในการไหลแบบปนปวนมาก, ระดับของการปนปวนที่สูงทําใหเกิด Shear Layer 
ภายในที่ไหลเขาไปในขอบเขต , ทําใหไมสามารถรูความสัมพันธของผลที่คํานวณได แตกระนั้น, 
คําแนะนําอาจทําใหเราแนใจในสวนของคาขอบเขตแตดวยในความเปนจริงลักษณะที่ไมเปนทาง
กายภาพและสิ่งแปลกปลอมจะทําใหเกิดปญหาในการลูเขาของขอมูลในการคํานวณ, ทั้งหมดนี้คือ
รายละเอียดจริงของการไหลภายนอกลักษณะที่ไมเปนทางกายภาพ มีความเปนไปไดสูง คา
ประสิทธิภาพของความหนืดใน Free –Steam สามารถทําใหเกิดชั้นของswampในชั้นขอบเขตได 

 
ฐ.  ความรุนแรงของการไหลแบบปนปวน 
การเพิ่มขึ้นของการไหลแบปนปวน(I) กําหนดใหเปนอัตราสวนของ root-mean-

square ของความเร็วแปรปรวน (U ) และความเร็วของการไหลเฉลี่ย ( )  ′ avgU



 33 
 

ถาความหนาแนนของการไหลแบบปนปวนที่เกิดขึ้นมีคานอยกวา 1% ใหพิจารณา
เปนคาที่นอยมากและหากความหนาแนนของของไหลแบบปนปวนมีคามากกวา 10 % ใหพิจารณา
วาเปนคาที่สูง ในทางอุดมคติ, เราจะสามารถประมาณคาของความหนาแนนของการไหลแบบ
ปนปวนที่ทางขาเขาขอบเขตจากภายนอก , ขอมูลการวัด , อยางเชน ถาคุณกําลังทดลองจําลอง
อุโมงคลม, พฤติกรรมของความหนาแนนของการไหลแบบปนปวนของ Free-steam ของอุโมงคจะ
เปนประโยชนในการทดลอง , ในปจจุบันคาความปนปวนของอุโมงคลมลดต่ําลงมาก, คาความ
หนาแนนของการไหลแบบปนปวนของ Free-steam อาจจะต่ํากวา 0.05 %  

สําหรับการไหลภายนอก, ความหนาแนนของการไหลแบบปนปวนที่ทางขาเขา 
คือ ขึ้นอยูกับผลรวมของ up – steam ที่เกิดขึ้นตามหลักความเปนจริงของการไหล ถาการไหลของ 
up – steam อยูภายใตการขยายตัวและไมถูกรบกวน, ก็สามารถใหเปนคาความหนาแนนของการ
ไหลแบบปนปวนต่ําได ถาการไหลเกิดการขยายตัวเต็มที่, ความหนาแนนของการไหลแบบปนปวน
อาจจะสูงขึ้น 2-3 % ความหนาแนนของการไหลแบบปนปวนที่ขยายตัวเต็มที่ที่จุดศูนยกลางของทอ 
สามารถประมาณไดจากความสัมพันธที่ตั้งขึ้นไวสําหรับการไหลในทอ 
 

                             

 (3.25) 

( ) 8/1Re16.0 −=
′

≡ DH
avgu
uI

 
โดยที่คา Reynolds number เทากับ 50,000, สําหรับตัวอยาง, ความหนาแนนของ

การไหลแบบปนปวนเปน 4% จึงจะสามารถใชสูตรขางตนนั้นได 
 
ฑ.  คาความยาวและคาเสนผาศูนยกลางชลศาสตรของการไหลแบบปนปวน 
คาความยาวของการไหลแบบปนปวน ( l ) คือขนาดทางกายภาพที่เกี่ยวของกับ

ขนาดการบรรจุพลังงานการไหลแบบปนปวนที่มีการขยายตัวเต็มที่ของการไหลในทอ, ขนาดทาง
กายภาพของทอคือ  

Ll 07.0=                (3.26) 
 

โดยที่ L เปนขนาดของทอ คาปรับแกโดยพื้นฐานเทากับ 0.07 โดยเปนคาสูงสุด
ของความยาวผสมในขณะที่การไหลแบบปนปวนมีการขยายตัวเต็มที่ในทอ, โดย L คือ เสนผาน
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, ในสวนของพื้นที่หนาตัดที่ไมใชวงกลม , เราสามารถใชคา L เปนคา
เสนผาศูนยกลางชลศาสตรได 

ถาความยาวมีลักษณะที่ผิดปกติทําใหเกิดอุปสรรคในการไหลแบบปนปวน เชน 
แผนเพลต ที่มีการเจาะรู, ลักษณะความยาวที่คอนขางจะเปนอุปสรรคในการไหลแบบปนปวนซึ่ง
มันอาจจะสังเกตไดจากความสัมพันธ ของสมการ (3.26) ซ่ึงเกี่ยวกับขนาดทางกายภาพ (L) ไป
จนถึงขนาดความยาวของการไหลแบบปนปวน ( l ) จึงไมจําเปนที่จะใชไดในทุกตําแหนง อยางไรก็
ตามมันคือการประมาณคาของแตละตําแหนง 

- สําหรับการไหลภายในที่มีการขยายตัวเต็มที่ , ที่เลือกความรุนแรงและ
รายละเอียดวิธีการเลือกเสนผาศูนยกลางชลศาสตร 

- สําหรับการไหล Down-steam ของใบพัดที่กําลังหมุน, แผนเจาะรูอ่ืนๆ ควรเลือก
ความรุนแรงและรายละเอียดวิธีการเลือกเสนผาศูนยกลางชลศาสตรและระบุลักษณะความยาวของ
การไหลแบบเปดสําหรับ L ใน ตัวเลือกของเสนผาศูนยกลางชลศาสตร

- สําหรับขอบเขตการไหลของผนังซึ่งการไหลเขาสูช้ันขอบเขตการไหลแบบ
ปนปวน , ควรเลือกความรุนแรง และใชคาความหนาของชั้นขอบเขต ( ) เพื่อที่จะคํานวณหา
ขนาดของความยาวของการไหลแบบปนปวน (

99δ

l ) จากคาทางเขาสําหรับ l ในขนาดของสนามความ
ยาวการไหลแบบปนปวน 
 

ฒ.  อัตราสวนความหนืดของการไหลแบบปนปวน 
อัตราสวนความหนืดของการไหลแบบปนปวน ( ) μμ t  คือสัดสวนโดยตรงของ

คาความปนปวนของ Reynolds number ( ευ2Re kt = ) เปนคาที่สูง (100-1,000) ใน tRe high-
Reynolds-number, boundary layers, shear layers, และการขยายตัวเต็มที่ของการไหลในทอ 
อยางไรก็ตาม, ขอบเขตของไออิสระที่ไหลภายนอก, เปนคาที่แมนยําต่ํามาก ตัวอยางμμ t , คือตัว
แปรหลักของการไหลแบบปนปวนคือ 101 << μμ t  ขนาดจําเพาะในเทอมของอัตราสวนความ
หนืดของการไหลแบบปนปวน, เราจะสามารถเลือกอัตราสวนความหนืดของการไหลแบบปนปวน 
(สําหรับ Spalart-Allmaras model) หรือ ความรุมแรงและอัตราสวนความหนืด (สําหรับแบบจําลอง

k -ε k - ω หรือ , แบบจําลอง RSM )  
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ณ.  ความสัมพันธสําหรับการหาคาปริมาณการไหลแบบปนปวน 
 เมื่อไดคาของการเปลี่ยนแปลงขนาดการไหลแบบปนปวนจากขนาดความ

เหมาะสมดังเชน μμ t , I หรือ L เราจําเปนตองอาศัยกฎความสัมพันธที่มีอยูใหเปนประโยชน, 
โดยสวนใหญในโปรแกรม Fluent จะแสดงใหเห็นตามที่จะเสนอตอไป 

การคาดคะเนการแกไขความหนืดของการไหลแบบปนปวนจากความรุนแรงของ
การไหลแบบปนปวนและสเกลความยาว 

เมื่อไดแกไขคาความหนืดของการไหลแบบปนปวน ( ) สําหรับแบบจําลองของυ~  
Spalart-Allmaras จากความรุนแรงของการไหลแบบปนปวน (I) และสเกลความยาว ( ) เรา
สามารถใชสมการขางลางนี้คือ

l

Iluavg2
3~ =υ      (3.27) 

 
โดยสูตรนี้ถูกใชในโปรแกรม Fluent ถาคุณเลือกความรุนแรง, รายละเอียดวิธีการ

เลือกเสนผาศูนยกลางชลศาสตรแบบจําลองของ Spalart เปนคาที่ไดจากสมการ (3.26) -Allmaras 

 
ด.  การคาดคะเนพลังงานจลนของการไหลแบบปนปวนจากความรุนแรงของการ

ไหลแบบปนปวน 
ความสัมพันธระหวางพลังงานจลของการไหลแบบปนปวน ( k ) และความรุนแรง

ของการไหลแบบปนปวน (I) คือ
 

    ( )2
2
3 Iuk avg= (3.28) 

 
โดยที่ คือความเร็วการไหลเฉลี่ย avgU

 
ความสัมพันธนี้ถูกใชในโปรแกรม Flo Wizard เมื่อไรก็ตามที่ ความรุนแรงและ

เสนผาศูนยกลางชลศาสตร, ความรุนแรงและสเกลของความยาว หรือ ความรุนแรงและอัตราสวน

ของความหนืดเปนการใชแทนเฉพาะคาที่ใชในแบบจําลอง - ωk
 

น. การคาดคะเนอัตราการขยายตัวจากสเกลความยาว

  ถาเรารูสเกลของความยาว( ) เราจะสามารถหาคา ε จากความสัมพันธ l
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l
kC

2/3
4/3

με =     (3.29) 

 

โดย Cμ เปนคาจําเพาะคงที่ในแบบจําลองการไหลแบบปนปวน (ประมาณ 0.09) 
การหาคา l  พิจารณาจากทฤษฎีกอนหนานี้  

ความสัมพันธถูกใชในโปรแกรม Flo Wizard เมื่อไหรก็ตามที่คาความรุนแรงและ

สัดสวนความหนืดถูกใชแทนคาจําเพาะในแบบจําลอง และε k
 

บ. การคาดคะเนอัตราการขยายตัวสําหรับการถดถอยของการไหลแบบปนปวน
ถาเรากําลังสรางแบบจําลองอุโมงคลมซึ่งมีภูเขาในการทดสอบ สวนของ Down-

steams คุณสามารถเลือกคาของ  ε จาก ของกริด หรือ wire mesh screens, 
 

∞

∞Δ
≈

L
kU

ε      (3.30) 

 
โดยที่  คือการประมาณการถดถอยของคา kΔ k  โดยของไหลที่มีการไหลขาม

ขอบเขต(กลาวคือประมาณ 10 % ของคา  ที่ขาเขา) คือคาความเร็วของไออิสระ∞U , k และ คือ
ความยาวของการไหลของ

∞L

 Steamwise จากสมการ7.2-7 เปนการประมาณเชิงเสนตามกฎของกําลัง
งาน ในทางปฏิบัติคาReynolds numbers จะมีคาสูงและเปนการไหลแบบปนปวนและ isentropic 
มันมีพื้นฐานเปน 

 

    (3.31) ε−=∂∂ xkU /
 

สมการแมนตรงสําหรับ k  สําหรับการไหลแบบปนปวน ถาเราใชวิธีนี้ในการ

ประมาณคา ε  เราตองตรวจสอบผลที่ไดของ สัดสวนความหนืด  คาของมันควรไมมากμμ t , ใช
สมการ (3.30) 

แมวาวิธีการนี้จะไมถูกใชในโปรแกรม Flo Wizard เราสามารถใชมันจากคาคงที่

ของ ไออิสระคาของ εนั้นเราสามารถใชไดโดยตรงโดยเลือก k และ  ในวิธีการเลือกรายละเอียด
ของการไหลแบบปนปวนแบบ 

ε
kdrop-down เราสามารถหาคา  และ I ของแตละตําแหนงไดจาก

สมการ (3.28) 
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l

 
ป.  การคาดคะเนอัตราการขยายแบบจําเพาะจากสเกลความยาว 

 ω   ถาเรารูสเกลความยาวของการไหลแบบปนปวน ( ) เราจะหาคา จาก
ความสัมพันธ 
 

lC
k

μ
ω 4/1

2/1

=                   (3.32) 

 

โดยที่ Cμ คือ คาคงที่จําเพาะในแบบจําลองการไหลแบบปนปวน (ประมาณ 0.09) 
การหาคา  พิจารณาจากทฤษฎีที่กลาวมาแลว l

 
ผ. การคาดคะเนอัตราการขยายแบบจําเพาะจากสัดสวนความหนืดของการไหล

แบบปนปวน 

ωคาของ  สามารถหาไดจากสัดสวนความหนืดของการไหลแบบปนปวน                 
และ

μμ t

 k  ใชความสัมพันธตามสมการขางลางนี้
 

1−

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

μ
μ

μ
ρω tk

    (3.33) 

 
 

ฝ. การคาดคะเนสวนประกอบของ Reynolds Stress จากพลังงานจลนของการ
ไหลแบบปนปวน 

 Reynolds-Stress เมื่อมีการใช RSM ถาเราไมเจาะจงใชคาของ ที่แนนอน ที่ทางเขา
การใช สวนประกอบของ  Reynolds-Stress คือทางเลือกหนึ่งในวิธีการเลือกรายละเอียดของ  
Reynolds-Stress แบบ drop-down, และการประมาณคาเหลานี้หาจากคาจําเพาะของ โดยสมมติให
เปนการไหลแบบปนปวนแบบ isotropic 
 

             0=′′ ji uu  
และ
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kuu
3
2

=′′ αα      (3.34) 

 
ในโปรแกรม Flo Wizard จะใชวิธีนี้ถาเราเลือกความรุนแรงของการไหลแบบ

ปนปวนใน  Reynolds-Stress  วิธีการเลือกรายละเอียดของ แบบ drop-down 
 
 
 
 

3.2.2 Boussinesq Approach vs. Reynolds Stress Transport Models
การจําลองวาคาเฉลี่ยที่ เขาใกลการไหลแบบปนปวนที่ตองการนั้นแสดงในสมการ 

Reynolds stress (3.34) เปนการจําลองตามความเหมาะสม การใชสมมติฐาน Bousinesq ซ่ึง
เกี่ยวของกับ Reynolds stress ไปจนถึงการเปลี่ยนแปลงของความเร็วเฉลี่ย 
 

ij
i

i
t

i

j

j

i
tji x

u
k

x
u

x
u

uu δμρμρ ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
∂
∂

+−⎟
⎟
⎠

⎞
⎜
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⎝

⎛

∂

∂
+

∂
∂

=′′−
3
2   (3.35) 

 

k -ε และ โดยสมมติฐาน Bousinesq  ถูกใชในแบบจําลอง Sparat – Allmaras, แบบจําลอง

-ω การคํานวณความหนืดเนื่องจากการไหลแบบปนปวน มีสวนรวมในการคํานวณความเสยีหายk

, ในกรณีของแบบจําลองของtμ  Sparat – Allmaras, การแกไขมีเพียงวิธีเดียวคือ เพิ่มสมการการ

เคลื่อนที่(แสดงใหเห็นความหนืดเนื่องจากการหลแบบปนปวน)ในกรณีของแบบจําลอง k -ε และ 

-ω จะทําการแกไขโดยเพิ่มสมการการเคลื่อนที่ที่เปน 2 สมการ สําหรับพลังงานจลนเนื่องจาก

การไหลแบบปนปวน

k

( ) k อัตราการกระจายเนื่องจากการไหลแบบปนปวนของแตละสวน, k -ε 

หรืออัตราการกระจายตัวจําเพาะ(ω -ε) และการคํานวณหาฟงกชันของ  k  ขอเสียของสมมติฐาน
ของ Bousinesq คือการแนะนําใหสมมติคา เปน tμ Isentropic Scalar, ซ่ึงเปนไปไมไดในความเปน
จริง. 

ทางเลือกที่จะแทนคาใหไดคาจริงได, เปนการแกไขสมการการเคลื่อนที่ของแตละเทอมใน
สมการ Reynolds stress tensor โดยแสดงใหเห็นใน RSM การเพิ่มขนาดการหาสมการที่ตองการ 
ทั้งหมดนี้ คาเฉลี่ยแลวหากเพิ่มสมการการเคลื่อนที่ 5 สมการเมื่อตองการการไหลแบบ 2 มิติ และ
อาจจะเพิ่มสมการการเคลื่อนที่เปน 7 สมการ เพื่อแกปญหาในการไหลใน 3 มิติ 
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  ในกรณีอ่ืนๆ, พื้นฐานของแบบจําลองบนสมมติฐานของ Bousinesq ในทางปฏิบัติจะมี
ผลดีพอสมควร , และไมจําเปนตองเพิ่มการคํานวณความสูญเสียตามแบจําลอง Reynold stress 
อยางไรก็ดี RSM มีความชัดเจนในการบงบอกตําแหนงใน anisotropy ของการไหลแบบปนปวนซ่ึง
มีผลตอการไหลเฉลี่ย รวมทั้งมีการไหลหมุนวนสูงขึ้นและการไหลแบบ stress-driven secondary 
 

-ε 3.2.3 การทําแบบจําลองแบบปนปวนในแบบจําลอง k

ในสวนของ Gk ที่กําลังจะกลาวถึงเปนผลของพลังงานจลจากการปนปวน เปนการจําลอง

เชนเดียวกันกับแบบจําลองมาตรฐาน , แบบจําลอง RNG และแบบจําลอง realizable -ε จาก
สมการแมนตรง ในสวนนี้อาจจะกําหนดการเปลี่ยนแปลงของคา 

k

 เปน  k

 

i

j
jik x

u
uuG

∂

∂
′−= ρ     (3.36) 

 
การหาคา Gk โดยไมมีการเปลี่ยนแปลงวิธีการดวยสมมติฐานของ Boussinesq 
 

            (3.37) 2SG tk μ=

โดยที่ S เปนคา modulus of the mean rate-of-stain tensor กําหนดให  

            (3.38)

    

SijSS ij2≡

-εเมื่อใชคา High- Reynolds k  , คือการใชในตําแหนงของ ในสมการ    effμ tμ

k -ε 3.2.4 ผลกระทบของแรงลอยตัวตอการไหลปนปวนในแบบจําลอง 

 เมื่อสภาพของแรงโนมถวงและอุณหภูมิลดลงพรอมกันในแบบจําลอง k -ε เปนการ

อธิบายถึงการเกิดคา  และแรงลอยตัวในสมการk (3.1)(3.4)  และ (3.15)  และผลของ εในสมการ 
(3.2) (3.5)และ (3.16) สอดคลองกับผลของสมการของ k  

การเกิดความปนปวนลอยตัวถูกกําหนดโดย 

it

t
b X

TG
∂
∂

=
Pr
μ

β            (3.39) 
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โดยที่ คือคาพลังงานของtPr  Prandtl number ของการไหลปนปวน และคา  คือ

สวนประกอบของเวคเตอร (
ig

i) ในทิศทางของการดึงดูดสําหรับ แบบจําลอง มาตรฐาน และ แบบ

-ε RNG krealizable k  คาของ Pr   เปน 0.85 ในกรณีของแบบจําลอง t -ε จะเทากับ โดยที่   
หาไดจากสมการ (3.9) แตดวย โดยกําหนดให 

β α

pck μα == Pr10    เปนสัมประสิทธิ์การขยายตัว
ทางความรอน 
 

PT
⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛
∂
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−=
ρ

ρ
β 1            (3.40) 

สําหรับกาซอุดมคติ สมการ(3.3) ลดลงมาเปน 
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t
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ρ
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Pr

             (3.41) 

 
มันยังพบเห็นจากการเปลี่ยนแปลงจากสมการ k  (3.1) (3.4) (3.15) พลังงานจลนเนื่องจาก

การไหลแบบปนปวนนั้นมีแนวโนมเพิ่มขึ้น  ( )  การกอตัวเปนชั้นๆทําให เกิดการ
เปลี่ยนแปลง สําหรับการกอตัวเปนชั้นๆไมมีการเปลี่ยนแปลง แรงลอยตัวมีแนวโนมจะลดลงการ
ไหลแบบปนปวน (  ) ในโปรแกรม 

0>bG

0<bG Flo Wizard ผลกระทบของแรงลอยตัวทําใหเกิดคา k

เสมอ เมื่อสนามแรงโนมถวงและอุณหภูมิเกิดการเปลี่ยนแปลงไมเปน ศูนยทั้งคู 
ขณะเดียวกันเพื่อใหเกิดความเขาใจ ความสัมพันธของผลกระทบของแรงลอยตัวที่ทําให

เกิดคา โดยที่ผลกระทบของ ε มีนอยมากจนเห็นไดชัด ในโปรแกรม Flo Wizardk  ผลกระทบของ

แรงลอยตัวเนื่องจาก ε จึงไมมีผล โดยปรับคา ในสมการสําหรับ ε (3.2bG , 3.16) ใหเปนศูนย 

อยางไรก็ดี เราสามารถรวมผลกระทบของแรงลอยตัวเนื่องจาก εไวใน Viscous Model 

panel ในกรณีนี้คาของ แสดงโดยสมการ (3.25) คือใชในการเปลี่ยนแปลงสมการ ε (3.2bG , หรือ 

3.16) ในระดับนี้ ε คือผลกระทบโดยแรงลอยตัวแทนดวยคาคงที่ C3εในโปรแกรม Flo Wizard คา 

C3ε        ไมใชคา C3ε จําเพาะแตเปนการแทนคาลงไปในความสัมพันธ ดังนี้  
 

u
C υ

ε tanh3 =          (3.42) 

 
โดยที่ υ   คือ สวนประกอบของเวคเตอร การดึงดูดของความเร็วในการไหลในแนวขนานและ 
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tM

    u  คือ สวนประกอบของเวคเตอร การดึงดูดของความเร็วในการไหลในแนวตั้งฉาก 

              C3ε จะกลับมาเปน 1 สําหรับ Buoyant Sheer ที่มีการไหลในทิศทางเดียวกันกับทิศทางของ
แรงโนมถวง     

           C3ε จะกลับมาเปน 0 สําหรับ Buoyant Sheer ที่มีการไหลตั้งฉากกับเวคเตอรของแรงดึงดูด 
 
 
 
 

-ε3.2.5 ผลกระทบของการไหลแบบปนปวนของของเหลวกดอัดไดในแบบจําลอง k

สําหรับการไหลที่มีคา Mach-number ที่สูง ผลกระทบที่เกิดจากการไหลแบปนปวนของ
ของไหลกดอัดได ดังนั้นจึงกลาวถึง “การกระจายของการขยายตัว” ซ่ึงปกติแลวมักจะไมใหความ
สนใจมากนักในการจําลองการไหลของของไหลแบบกดอัดไมได หากไมสนใจการกระจายของการ
ขยายตัว เราจะไมสามารถทํานายไดเลย สังเกตการทดลองของอัตราการกระจายตัวขณะที่ Mach-
number มีคาเพิ่มมากขึ้น  

สําหรับของไหลผสมแบบกดอัดได และ Free Shear Layer อ่ืนๆ. ผลกระทบทั้งหมดนี้

อธิบายไดในแบบจําลอง k -ε ในโปรแกรม Flo Wizard ในสวนของการกระจายของการขยายตัว, 
YM คือการรวมไวในสมการ k  ซ่ึงในเทอมของแบบจําลองนี้ไดถูกเสนอโดย Sakar  

            (3.43) 22 MY ρε=

   โดยที่   คือ Mach-number ของการไหลแบบปนปวน กําหนดเปน  tM

2a
kM t =           (3.44) 

โดยที่ ( )  a RTγ≡ คือคาความเร็วของเสียง     

ผลกระทบของของเหลวกดอัดไดมีการเปลี่ยนแปลงเสมอเมื่อใชการกดอัดตามกฎกาซอุดมคติ 

3.2.6 การใชขอบเขตสภาพของการไหล 
 โปรแกรม Flo Wizard ไดมีขอกําหนด 10 แบบ ของชนิดของขอบเขตไวสําหรับ
รายละเอียดของการไหลเขา-ออก คือ ความเร็วของขาเขา, ความดันขาออก, การไหลของมวลของขา
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เขา, ความดันขาออก, ความดันจากจุดอื่น, การไหลออก, รูอากาศ, พัดลมดูด, รูระบายอากาศออก, 
พัดลมระบาย 
 การเลือกสภาวะขอบเขตทางเขาและออกในโปรแกรม Flo Wizard มีรายละเอียด ดังนี้ 

1.  สภาวะของความเร็วที่ขาเขาสูขอบเขต กําหนดใหความเร็วและคุณสมบัติของการไหล
เขาสูขอบเขตเปนคาสเกลลาร 

2.  สภาวะของความดันที่ขาเขาสูขอบเขต กําหนดใหความดันรวมและคาความดันอื่นๆที่
ไหลเขาไปในขอบเขตเปนขนาดสเกลลาร 

3.  สภาวะของมวลที่ไหลเขาสูขอบเขตไปจนถึงอัตราการไหลของมวลที่ทางเขากําหนดให
เปนของไหลแบบกดอัดไดจึงไมจําเปนที่จะตองใชของเหลวแบบกดอัดไมไดที่ทางเขา เพราะวาเมื่อ
ความหนาแนนคงที่, มวลการไหลของสภาวะของความเร็วที่ขาเขาสูขอบเขตจะไมเปลี่ยนแปลง 

4.  สภาวะของความดันที่ขาออกจากขอบเขต กําหนดใหเปนความดันสถิตที่ของไหล
ทางออก บอยครั้งที่ตองใชสภาวะของความดันที่ขาออกขอบเขตแทนสภาวะของการไหลออกทําให
เกิดอัตราการไหลเขาหากันเมื่อเกิดการไหลยอนกลับซึ่งเกิดขึ้นในระหวางการทําซํ้า 

5.  สภาวะขอบเขตของสนามความดันเปนการจําลองแบบไออิสระ กดอัดไดที่การไหลไม
ส้ินสุด คา Mach number ของอิสระและสภาวะสถิตจําเพาะ ขอบเขตที่กลาวมานี้ถูกนําเอามาใช
สําหรับของเหลวกดอัดไดเทานั้น 

6.  สภาวะของการไหลออกขอบเขตเปนการใชแบบจําลองการไหลออกโดยที่รูรายละเอียด
ของความเร็วในการไหลและความดัน แตไมรูลําดับวิธีของปญหาของการไหล, ทั้งหมดนี้จึงเปนสิ่ง
ที่เหมาะสมโดยที่สภาวะของการไหลทางออกเปนระบบปดและเกิดการขยายตัวเต็มที่, โดยสมมติ
ใหสภาวะของการไหลออกจากขอบเขตเปนศูนยโดยทั่วไปการไหลจะลดลงยกเวนความดัน ส่ิง
เหลานี้เปนสิ่งที่ไมเหมาะสมสําหรับการคํานวณการไหลแบบกดอัดได 

7.  สภาวะขอบเขตของทางเขารูอากาศเปนแบบจําลองที่ตองใช สัมประสิทธิ์ การสูญเสียท่ี
ทางเขารูอากาศ, ทิศทางการไหลผลรวมของความดัน – อุณหภูมิของอากาศที่ลอมรอบ (ทางเขา) 

8.  สภาวะขอบเขตของพัดลมดูดเปนแบบจําลองพัดลมดูดภายนอกดวยคาความดันปนปวน
จําเพาะ, ทิศทางการไหล, ผลรวมของความดัน-อุณหภูมิของอากาศที่ลอมรอบ 

9.  สภาวะขอบเขตของทางออกรูอากาศเปนแบบจําลองที่ตองใชสัมประสิทธิ์การสูญเสีย
ทางรูอากาศและผลรวมความดันสถิตและอุณหภูมิ 
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